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CLASA A XI-A 

Subiectul 1 

În reperul cartezian xOy  se consideră punctele coliniare 4,1),,( =iyxA iii , astfel încât să existe 
matrice inversabile ( )C4∈M  în care primele două dintre linii sunt ( )4321 ,,, xxxx  şi 
( )4321 ,,, yyyy . Arătaţi că suma elementelor matricei 1−M  nu depinde de matricea M  dată. 

Subiectul 2 

Fie [ ] [ ]1,01,0: →f  o funcţie continuă în 0 şi l, care are limite laterale în orice punct şi care verifică 
)0()()0( +≤≤− xfxfxf  

pentru orice ( )1,0∈x . Arătaţi că: 
a) pentru mulţimea [ ]{ }xxfxA ≥∈= )(1,0 , avem sup AA∈ ; 
b) există [ ]1,00 ∈x  astfel ca 00 )( xxf = . 

Subiectul 3 

a) Arătaţi că orice matrice ( )C4∈A  se poate scrie ca suma a 4 matrice ( ) 4,1,4 =∈ iBi C  de 
rang 1. 
b) Arătaţi că 4I  nu se poate scrie ca suma a mai puţin de 4 matrice de rang 1. 

Subiectul 4 

Fie 1>α  şi [ ] [ ]αα αα ,,: 11 →f  bijectivă. Dacă ( ) ( )xfxf 11 =− , pentru orice [ ]αα ,1∈x ,  arătaţi 
că: 

a) f  are cel puţin un punct de discontinuitate; 
b) dacă f  este continuă în l, atunci f  are o infinitate de puncte de discontinuitate; 
c) există o funcţie f  care verifică condiţiile din enunţ şi are un număr finit de puncte de 

discontinuitate. 

Timp de lucru: 3 ore 


